
LK Axioms and Inference Rules
• Axioms:

𝐴𝐴 ⊦ 𝐴𝐴
（I）

• Inference Rules for Structure:

𝐴𝐴, Γ ⊦ Δ
（WL）

Γ ⊦ Δ

𝐴𝐴, Γ ⊦ Δ
（CL）

𝐴𝐴,𝐴𝐴, Γ ⊦ Δ

Γ1,𝐵𝐵,𝐴𝐴, Γ2 ⊦ Δ
（EL）

Γ1,𝐴𝐴,𝐵𝐵, Γ2 ⊦ Δ

Γ ⊦ Δ,𝐴𝐴
（WR）

Γ ⊦ Δ

Γ ⊦ Δ,𝐴𝐴
（CR）

Γ ⊦ Δ,𝐴𝐴,𝐴𝐴

Γ ⊦ Δ1,𝐵𝐵,𝐴𝐴,Δ2
（ER）

Γ ⊦ Δ1,𝐴𝐴,𝐵𝐵,Δ2

Γ1, Γ2 ⊦ Δ1,Δ2
（Cut）

Γ1 ⊦ Δ1,𝐴𝐴 𝐴𝐴, Γ2 ⊦ Δ2

（where Γ,Δ are sequence of logical formulae）

⊦ ⊤
（ ⊤ ）

⊥ ⊦
（ ⊥ ）

𝐴𝐴 ∧ 𝐵𝐵, Γ ⊦ Δ
（∧L1）

𝐴𝐴, Γ ⊦ Δ

𝐴𝐴 ∧ 𝐵𝐵, Γ ⊦ Δ
（∧L2）

𝐵𝐵, Γ ⊦ Δ

Γ1, Γ2 ⊦ Δ1,Δ2,𝐴𝐴 ∧ 𝐵𝐵
（∧R）

Γ1 ⊦ Δ1,𝐴𝐴 Γ2 ⊦ Δ2,𝐵𝐵

Γ ⊦ Δ,𝐴𝐴 ∨ 𝐵𝐵
（∨R1）

Γ ⊦ Δ,𝐴𝐴

Γ ⊦ Δ,𝐴𝐴 ∨ 𝐵𝐵
（∨R2）

Γ ⊦ Δ,𝐵𝐵

𝐴𝐴 ∨ 𝐵𝐵, Γ1, Γ2 ⊦ Δ1,Δ2
（∨L）

𝐴𝐴, Γ1 ⊦ Δ1 𝐵𝐵, Γ2 ⊦ Δ2

𝐴𝐴 → 𝐵𝐵, Γ1, Γ2 ⊦ Δ1,Δ2
（→L）

Γ1 ⊦ Δ1,𝐴𝐴 𝐵𝐵, Γ2 ⊦ Δ2
Γ ⊦ Δ,𝐴𝐴 → 𝐵𝐵

（→R）
𝐴𝐴, Γ ⊦ Δ,𝐵𝐵

¬𝐴𝐴, Γ ⊦ Δ
（￢L）

Γ ⊦ Δ,𝐴𝐴

Γ ⊦ Δ, ¬𝐴𝐴
（￢R）

𝐴𝐴, Γ ⊦ Δ

• Inference Rules for Logical Connectives:

（where Γ,Δ are sequence of logical formulae）
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